Estruturas Algébricas I
12 de abril de 2011

A prova deve ser feita individualmete, com consulta livre.
Todas as questoes tém o mesmo valor.

1. Seja D = Z[*H=2].
(a) Dé um exemplo de um ideal I C D que nao seja principal.

(b) Diga se D é dominio fatorial.

2. Para b € Z, seja D, = (Z/(11))[X]/(X? + bX + 1).
(a) Quais dentre os anéis Dy, Dy, Dy e D3 sao dominios?

(b) Quais dentre os anéis Dy, Dy, Dy e D3 sao isomorfos?

3. Seja ¢ = 2P — 1 um primo com p > 2, p primo. Prove que existem inteiros a
ebcom q=a?—2b%. (Exemplos: p=3,¢q=2-1=7=3>-2.1%p=35,
q=2°-1=31=7"-2-32)

4. Seja A= C°([—1,1],R) o anel das fungoes continuas de [—1,1] em R. Seja
I=10,1].

(a) Exiba uma familia J;, s € I, de ideais principais satisfazendo
so <81 = Jgg C sy, sy F sy

(b) Um ideal J ¢ dito radical se a® € J implica a € J (para todo a € A).
Exiba uma familia J, s € I, de ideais radicais satisfazendo

So < S1 = JSO C Jslajso 7é Js1-

(c) Existe algum ideal J C A que seja principal e radical?



