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Serão contadas as quatro melhores questões.

1. Seja (an) uma seqüência de números reais.
Prove que se

∑
(an)2 converge então

∑
an

n
também converge.

2. Sejam N[
√

2] = {a + b
√

2; a, b ∈ N} e Z[
√

2] = {a + b
√

2; a, b ∈ Z}.
Prove que (N[

√
2])′ = ∅, (Z[

√
2])′ = R.

3. Um conjunto K ⊂ R, K 6= ∅, é dito perfeito se K ′ = K.
Seja X ⊂ R um conjunto não enumerável;
prove que existe um conjunto perfeito K 6= ∅ com K ⊆ X ′.

4. Dê exemplo de uma função uniformemente cont́ınua f : R → R tal que

lim sup
x→+∞

f(x) = +∞, lim inf
x→+∞

f(x) = −∞.

5. Seja X ⊂ R um conjunto enumerável.
Mostre que existe f : R → R cont́ınua e estritamente crescente
tal que f(x) ∈ Q para todo x ∈ X.

6. Seja f : [0, 1] → R uma função cont́ınua.
Mostre que existe um conjunto infinito não enumerável X ⊆ [0, 1]
tal que f é monótona em X.


