P2 de Célculo a Varias Varidveis I (turma especial)
MAT 1182 — 2009.2
Data: 27 de outubro de 2009

Nome: Matricula:
Assinatura: Turma:

Questao | Valor | Nota | Revisao
la 1.0
1b 1.5
1lc 1.5
2a 1.0
2b 0.5
2c 0.5
3 1.0

Prova 7.0

Teste 3.0

Nota final | 10.0

Instrucoes

Mantenha seu celular desligado durante toda a prova.

e Nao ¢ permitido usar nenhum tipo de calculadora.

Nao destaque as folhas da prova.

e A prova pode ser resolvida a lapis, caneta azul ou preta. Nao use caneta
vermelha ou verde.

e Voce nao tem o direito de consultar anotagoes.

Todas as respostas devem ser justificadas.



1. Seja A C R? o conjunto definido por
PP +22<1, P2+t —22<0.

(a) Faca um esbogo do conjunto A.



(b) Encontre o valor méximo e minimo em A de

fl(xayaz) :$+2y+52



(c) Encontre o valor méximo e minimo em A de

folz,y) = 2* + zy + ¢



2. Seja f(x) = 2® — 2. Como no Método de Newton, defina

@
A=y

(a) Faga um esbogo do gréfico de g, indicando as intersegoes com a reta
y=x.



(b) Para zy = 2, defina recursivamente x, 1 = g(z,). Calcule

lim x,.
n—-4o0o

(c) Encontre a € (0,1) tal que g(a) = —a.



3. Dé um exemplo de uma funcao suave f : R? — R com f(0,0) = 0 tal que:

(i) para cada z € R existem no méximo dois valores de y € R para os
quais f(z,y) = 0;

(ii) existem duas fungdes suaves distintas g1, g2 : R — R satisfazendo
91(0) = 92(0) = 0, 91(0) = g5(0) = 0, g7(0) # g5(0),
F(@,91(x)) = f(z, 92(x)) = 0 para todo « € R,

Para o seu exemplo, calcule grad f(0,0). O valor de grad f(0,0) pode ser
diferente para duas fungoes satisfazendo as condicoes acima?



