PROPOSTA: INTRODUCAQ A TEORIA ESPECTRAL 2024.1

RODRIGO MATOS

Piblico alvo: alunos de pds-graduacdo ( mestrado e doutorado) Pré-requisitos: Cada pessoa matric-
ulada deve ter cursado no minimo uma das seguintes disciplinas: Medida e integracio (MAT2621) ou
Andlise funcional (MAT2622}. Apesar disso. € possivel que nas primeiras semanas [agamos uma revisio
bdsica dos pré-requisitos.
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' 1. APRESENTACARO DO CURSO i

O curso pretende ser autocontido. na medida do possivel. e deve abordar tdpicos e ferramentas basicas
de andlise especiral que ndo sdo cobertas em outros cursos. Por exemplo. no caso do teorema espec-
tral ¢ tipos espectrais, a bibliografia na ementa do curso MAT2622 (Andlise Funcional) trata do caso
de operadores compactos (portanto, limitados) e autoadjuntos. Neste curso trataremos de tipos espec-
irais e versdes do teorema espectral para operadores ilimitados. que € o caso tipico para operadores
diferenciais. Muitas das ferramentas apresentadas também séo frequentemente utilizadas em dreas da
fisica~matemadtica, sistémas dindmicos, equactes diferenciais parciais e andlise geomtéuica. Apds al-
gumas consultas privadas a colegas. confio que este curso terd uma quantidade suficiente de pesscas
matriculada{.s.

2. EMENTA TENTATIVA

O programa abaixo é tentativo e pode ser levemente adaptado, tanto en: sua ordem como em seu
contetido. a depender da turma.

Operadores ilimitados; Resolvenies e especiro: Operadores autoadjuntes e essencialmente autoad-
Jjuntos: formas quadrdticas ¢ a extensfo de Friedrichs; Tranformada da Cayley e indices de deficiéncia;
Extensdes auicadjuntas: Somas ortogonais de operadores; Subespacos invariantes e ciclicos: Translor-
madas de Borel; A férmula de Helffer-Sidstrand: O teorema espectral: Tipos espectrais: O teorema de
Herglotz: AplicacSes do teorema espectral: O princifpio do min-max: Operadores relativamente limi-
tados; O teorema de Kato-Rellich: Operadores de Hilbert-Schmidt e da classe de traco: Operadores
relativamente compactos e o critério de Weyl; AplicacGes: espectro de operadores diferenciais. conexio
entre 1ipos espectrais e dindmica quintica.
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