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Conjuntos de Controle Invariantes em Flags

I G grupo semi-simples de centro finito e S ⊂ G
subsemigrupo com

intS 6= ∅.

I Em qualquer variedade flag FH existe um único conjunto
de controle invariante CH (único conjunto de controle
minimal também, invariante por S−1).

I Se h ∈ intS é regular então então o atrator de h
pertence ao interior de CH .
Reciprocamente: o conjunto dos atratores é denso em CH .
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I Se h ∈ intS é regular então então o atrator de h
pertence ao interior de CH .
Reciprocamente: o conjunto dos atratores é denso em CH .
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Contagem dos conjuntos de controle

I Os conjuntos de controle num flag FH são projeções dos
conjuntos de controle no flag maximal Fmax.

I Para cada elemento w do grupo de Weyl W existe um
conjunto de controle Dw . D1 é o único invariante.

I No flag maximal : o conjunto

WS = {w ∈ W : Dw = D1 (invariante)}

é subgrupo (parabólico).

I No flag maximal : Dw = Dw1 se, e só se, WSw =WSw1

(classes laterais).
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Contagem

I Quantidade de conjuntos de controle em Fmax:
|WS\W| = |W|/|WS |.

I A ordem entre os conjuntos de controle Dw é dada pela
ordem de Bruhat-Chevalley (definida algebricamente).

I WS =W ⇐⇒
existe um único conjunto de controle em Fmax ⇐⇒
S transitivo em Fmax ⇐⇒
S = G .
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Flag caracteŕıstico - tipo parabólico

I Os semigrupos são classificados de acordo com a
geometria dos seus conjuntos de controle invariante no
flag maximal.

I Existe um (único) flag FH(S) (dependendo de S) tal que

I Cmax = π−1
(
CH(S)

)
.

I CH(S) é “contrátil” (contido em célula aberta de
Bruhat).

I H (S) é ponto fixo de WS : wH (S) = H (S) para todo
w ∈ WS
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Decomposições de Jordan

I Seja H (S) o elemento que determina o flag caracteŕıstico.

I Se g ∈ intS então os blocos de Jordan de g estão
contidos nos blocos de H (S).

I Exemplo: S = {g = (gij) ∈ Sl (n,R) : gij ≥ 0}.
H (S) = diag{a1 > a2 = · · · = an}
Toda matriz estritamente positiva tem um auto-valor
principal.
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