LISTA 2 DE ANALISE REAL 2009

RICARDO SA EARP

Desigualdades, sequéncias e séries

(1) Se x,vy, z sdo ntimeros reais positivos satisfazendo 23 + y3 = 23,

deduza que
3
(%) <3
22 4

(2) Seja —1 < a < 0. Deduza que

et
(n+ ) Zk,a<

— <
a+1 a+1 -

Tente dar duas deducgoes diferentes.
(3) Deduza que se x,y, z sao nimeros reais positivos satisfazendo
t +y* + 24 = 27, entdo

(x4+y4+z4)1/4> THy+z
3 - 3

e conclua que = + y + z < 3v/3.
(4) Seja x > 0 e n > 1. Deduza:

T T
— < N1 <=
n+x(n—1) (z+1) n

(5) Deduza a desigualdade de Bohr: Se ¢ > 0 entao

1
ja+ 0P < (1+0)laf* + (1 - E) b

o0
(6) Seja Y a,z™ uma série que é absolutamente convergente no in-

n
tervalo (—R, R), e é divergente no intervalo |z| > R.
(a) Deduza que se limsup |a,| < co entdao R > 1.

n—oo

(b) Deduza que se liminf|a,| > a > 0 e limsupla,| < oo

n—oo
entao R = 1.
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(7) Deduza que se > |a,| < co as seguintes séries sdo convergentes
n

|an|1/2 |an|1/2

Z|anan+1|1/27 Z n ) Zm, p > 0.
n

n>1 n>1

(8) Deduza que as séries abaixo, convergem nos intervalos C dados
(@) Xo(z/(1+2)". C={z;2>—1/2}.
(b) 352n/(1+27). € = {z 2] < 1}.

(9) Deduza com detalhes os testes de Cauchy e D’alembert de con-

vergéncia absoluta das séries de poténcias E anz".

(10) Determine um intervalo de convergéncia para as séries poténcias
abaixo.

(a) Zn>o(_1>n2n22n+2-
(b) Dm0 282"
(¢) D pso(sinn)z™.



